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Dzien dobry, dzisiaj omOéwimy ostatni temat zwigzany z prawdopodobienstwem, jutro 1 w pigtek

zrobimy powtdrzenie 1 od poniedziatku bedziemy caly czas powtarza¢ do egzaminu.

Zapiszcie temat lekcji: ,,Kombinatoryka a prawdopodobienstwo”.

Kombinatoryka to dzial matematyki zajmujacy si¢ odpowiadaniem na pytania typu ,na ile
sposobow...” lub ,,ile jest mozliwosci wyboru...?” itp. Dziat ten bedzie szeroko omawiany w szkole
sredniej, dzisiaj wykonamy kilka podstawowych zadan zwigzanych z tym dziatem.

Zadania zwigzane z kombinatoryka 1 prawdopodobienstwem rozwigzujemy wedlug ponizszych

krokow:
Krok 1. Liczymy, ile jest wszystkich mozliwosci.
Krok 2. Wypisujemy i liczymy zdarzenia sprzyjajace.

Krok 3. Liczymy prawdopodobienstwo.

Przyktad 1.

Rzucamy trzema kostkami  dwudziestosciennymi o  rozZnych
prawdopodobienstwo, ze suma otrzymanych liczb bedzie mniejsza od 5?

Zaczynamy od policzenia wszystkich mozliwosci.

kolorach.

Jakie

jest

Na pierwszej kostce moze wypas¢ 20 Scian, na drugiej i trzeciej rowniez, wiec wszystkich

mozliwo$ci mamy 20 - 20 - 20 = 8000.

Suma otrzymanych oczek ma by¢ mniejsza od 5, wypisuje wszystkie mozliwosci.

Oczka na Oczka na drugiej | Oczka na trzeciej
pierwszej kostce kostce kostce
1 1 1
1 1 2
1 2 1
2 1 1

W czterech przypadkach suma oczek jest mniejsza od 5.

., . 4 1
Zatem prawdopodobienstwo wynosi —— = —.
8000 2000

Odp. Prawdopodobienstwo wyrzucenia sumy oczek mniejszej od 5 wynosi .

2000



Przyktad 2.

W urnie sq kule: 6 bialtych i 2 czarne. Losujemy kolejno dwie z nich. Jakie jest
prawdopodobienstwo, ze wylosujemy obie czarne kule? Rozwaz dwa przypadki: losowanie ze
zwracaniem i losowanie bez zwracania.

Rozwazmy najpierw losowanie ze zwracaniem.

Wszystkich kul jest osiem. Losujemy pierwsza kule i wybieramy jedng z o$miu kul w urnie.
Odktadamy kule do urny i ponownie losujemy jedng kule z o§miu mozliwych, zatem wszystkich
mozliwosci mamy 8 - 8 = 64.

Aby wylosowa¢ dwie kule czarne musieliby$my przy pierwszym losowaniu wybraé jedng z dwoch
kul czarnych, odtozy¢ ja do urny, a nastepnie jeszcze raz wylosowac kule czarng, jedng z dwoch w
urnie, wiec mamy 2 - 2 = 4 mozliwosci.

., .41
Prawdopodobienstwo wynosi T
Rozwazmy losowanie bez zwracania.

Pierwsza kule wybieramy jedna z 8 kul, odkladamy ja na bok, a druga kul¢ wybieramy jedna
z siedmiu, czyli mamy 8 - 7 = 56 mozliwosci.

Aby wylosowa¢ dwie kule czarne musielibySmy przy pierwszym losowaniu wybra¢ jedng z dwoch
kul czarnych, odlozy¢ ja na bok, a nastgpnie wybra¢ ostatnig kule czarng, zatem mamy 2 -1 = 2
mozliwosci.

., .2 1
Prawdopodobienstwo wynosi =

Przyktad 3.

Maly Artur uklada ,,pocigg” z 6 klockow, kladqgc je w rzedzie jeden za drugim. Klocki sq koloru
bialego, czerwonego, zottego, zielonego, niebieskiego i czarnego. Jakie jest prawdopodobienstwo,
ze skrajnymi klockami bedq bialy i czarny?

Zaczynamy od policzenia wszystkich mozliwosci.

Pierwszy klocek wybieramy z 6 mozliwych, drugi z 5 mozliwych, trzeci z 4 mozliwych, czwarty
z 3 mozliwych, piaty z 2 mozliwych oraz ostatni na 1 sposob, czyli w sumie mamy

6:-5-4-3-2-1= 720 mozliwosci.

Teraz policzymy ile mamy mozliwosci ulozenia klockoéw tak, aby skrajnymi klockami byty biaty
lub czary.



Jesli pociag zacznie si¢ klockiem biatym to musi si¢ zakonczy¢ klockiem czarnym.

biaty czarny

Drugi klocek moge wybra¢ jeden z czterech pozostalych kolorow, trzeci z trzech pozostatych,
czwarty z dwdch pozostatych, a piaty z tego, ktory zostanie jako ostatni.

4 3 2 1

biaty e e e e s czarny
mozliwos$ci | mozliwosci | mozliwosci | mozliwosé

Zatem tych mozliwosci jest 43 -2 -1 = 24.

Jesli jednak pociag rozpoczniemy od klocka czarnego, a zakonczymy klockiem bialym to §rodkowe
mozliwosci pozostajg takie same.

czarny

4
mozliwosci

3
mozliwosci

2
mozliwosci

1
mozliwosé

biaty

Zatem wszystkich mozliwosci jest 24 + 24 = 48.

Prawdopodobienstwo ulozenia ,,pociagu”, tak, aby skrajnymi klockami byly klocki czarne i biate

. 48 1
Wynosi — = —.
720 15

W ramach dzisiejszej lekcji zrobcie zadania 1, 2, 3, 4 ze strony 325, zadanie 5 ze strony 326 oraz
Czy juz umiem ze strony 326.

CZWARTEK 28.05.2020

Zapiszcie dzisiejszy temat: ,,Powtorzenie wiadomosci — zadania” i pod tematem zrobcie wszystkie
zadania ze strony 327 z podre¢cznika.

PIATEK 29.05.2020

Zapiszcie dzisiejszy temat: ,Powtorzenie wiadomosci — ¢wiczenia” i pod tematem zrdbcie
zadanie 4/119 z zeszytu ¢wiczen, zadanie 3/120,121 z zeszytu ¢éwiczen, zadanie 7/123 z zeszytu
¢wiczen oraz strong 128 z zeszytu ¢wiczen.



